Correction du devoir maison n° 5 F(z) = —6x(2® — 22 +5) — (=32%) x (27 — 2)
) (22 — 2z +5)?
Exerc1c.e 1 (n° 86/pa.g 60) 3,2 L 622—30  6a(r—5)
La fonction f est définie par f(z) = e T fl(z) = 22157 TR
1. Justifier que f est défnie sur R. Pour tout z € R, (2% — 2z +5)% > 0.
f(x) existe ssi 22 — 2z + 5 # 0. Donc f/(z) a le méme signe que 62> — 30z.
On étudie le trindme z? — 2z + 5. 6z(z —5)=0ssiz=0ouz=>5.
A=0b%—4ac=4-20=—-16 < 0. Le trinéme 622 — 30z est positif, (signe de a) & I'extérieur des racines.
Donc le dénominateur ne s’annule jamais sur R et f est bien définie sur R. £(0) = -3 x0? _0
2. Montrer que la droite d’équation y = —3 est asymptote a la courbe de f en +oco 02 —2x 02—|— 5 '
—3x5 —75
et en —o0. = = =
—3z? -3 J6) = 52-2x5+5 20 575
Pour tout z # 0, f(z) =
2 5 2 5
21— =+ — l-—+—=
5 r x r T T | —00 0 5 +o00
mll)r_noo 1- - + 2= 1. Par quotient, mll)rzloof(:v) =-3. (@) L 0 - 0 n
2 5
De méme, lim 1—-—-+—=1et lim f(z)=-3. 0 -3
T—r+00 X xX Tr—r+00
Donc la droite (d) d’équation y = —3 est asymptote horizontale & la courbe de f f(x) /
en +oo et en —oo. =3 —3,75
3. Etudier la position relative de € par rapport & cette asymptote. Exercice 2 (n° 118 page 62) 1
On note (d) la droite d’équation y = —3. sur | — oo; —2], f(x) = V22 + 2z, pour tout * < —2, g(x) = ——, et h(z) = (f(z))3.
On étudie le signe de f(z) — (—3). .. f(z)
D) 5 Limites en —oc.
—3x 3z° — 6x + 15 —6x + 15 9
flz)+3= + = . z° + 2z = z(z + 2). Limites en —27.
22 —2r+5 2 —2r+5 2 —2r+5 Hm 42— —ocoet lim o= —oo ; 5 5 +)
On a vu que le discriminant du dénominateur 22 — 2z 4 5 est strictement négatif, T —00 T =00 : 11_1)11_12 o 42z =(-2)"+2x-2=0".
donc 22 — 2z + 5 est strictement positif sur R (signe de "a”), et f(z) +3 a le Par produit, lim z? 4 2z = +oo. Or. lim VX = 0+.
meéme signe que —6x —E 15. Or, lim \/;_:;Oj_oo T X550 / . 2
—6zx+15=0ssix = 5= 2,5. X—+oo Par composée, EEHQ— Va2 + 2z = 0+.
Par composée, lim 22+ 2z = +o0. T
T Comme lim — = +oo.
x —00 5/2 +o0 xX—0+ X
Comme lim — =0. 1
) +3 N 0 B X —+o0 : Par composée, lim \/2772 = +00
r—>—2"
Par composée, lim ——— =0. Tt
z——00 /22 I 2 On rappelle que
Sur | — 00;2,5[, f(z) 4+ 3 >0, donc G est au-dessus de (d). On rappelle que zininr Vax? + 2z =0.
Sur ]2, 5; +oo|, f(z) +3 < 0, donc % est en-dessous de (d). IEIFOO Va2 + 2z = +o0. De plus, )l{im0X3 —0.
—
De plus, lim X? = +ooc. 3
4. Déterminer le tableau de variation de f. X—+oo Par composée, lim [ /22 + 24 —0.
Comme toute fraction rationnelle, f est dérivable sur son ensemble de définition. . . 3 3 T—>—2"
Par composée, lim {\/,T +2:v] =400
Pour tout =z € R, T—=00




