Correction de l’interrogation n° 2
Sujet 1

Exercice 1 (6,5 points)

2 11
Soit f la fonction définie pour tout réel z # 3 par f(x) = g i .
-z
1. Déterminer les limites de f aux bords de son ensemble de
définition.
Dy =] — 00;3[U]3; +00].

Limites a linfini :

Pour tout z différent de 0 et 3, f(z) = =

11 3
lim 2+——2+O—2 et lim ——-1=0-—-1=-1.

Tr—400 r—4oco

Par quotlent, :L‘Er-il-loo f(z)=-2.

11
De méme, hm 2+——2+O—2 et lim §—1:O—1:

T——00 I

Par quotlent7 lim f( ) =—2.
Tr—r—0o0

Limites en 8 a gauche et a droite.

T |—o0 3 —+00

3—u + 0 -

11m2x+11—2><3+11—17>0.
hm 3—x=0+.

z—3—

Par quotient, lim f(z) = +oo.
T—3—

lim 3—2=0-.

T3+

Par quotient, lim f(z) = —oc.
z—3+

2. Etudier les variations de f et dresser son tableau de variation
complet.
3—x=0ssix=3.
f est dérivable sur son ensemble de définition par quotient de
fonctions dérivables.

—1.

Pour tout x # 3,
2B—z)—(2x+11) x (-1) 6—2z+2z+11

/ pu— pr—
Jo= (5—op B—op
17
I —
fl(x) = EIESE > 0.
En effet, un carré est toujours positif et 17 > 0.
T |—o0 3 +o00
f'(x) + | +
+00 -2
—2 —00

3. Justifer que la courbe représentative de f admet deux asymp-
totes et préciser une équation de chacune.

Comme lim f(x)= —2, la droite d’équation y = —2 est
T—+00

asymptote horizontale a € en +o0.
Elle est aussi asymptote horizontale a ¢’ au voisinage de —oo
car lim f(z)= -2

T—r—00

Comme lilgl f(x) = +o0, la droite d’équation z = 3 est asymp-
T—3—

tote verticale a €.

Exercice 2 (3,5 points)
Soit f la fonction définie par f(x) =

x—2
1. Déterminer I’ensemble de définition de f.
1
f(z) existe ssi x # 2 et 2 + p— > 0.
x [e—
1 2z -3

2+—x_2>Ossi _220.
T —00 1,5 2 400
2x — 3 - 0 + +
T —2 - - 0 +
2r — 3
+ 0 — +
T — 2




Dy =] — 00; 1, 5]U]2; 400

2. Déterminer la limite de f lorsque z tend vers +oc.

1
lim 2+ =2+0=2.
T—+00 r — 2

lim VX = V2.
X—2

Par composée, lim f(z) = V2.
T—r—+00

3. Déterminer la limite de f lorsque = tend vers 2 a droite.

T |—o0 2 +o00
T —2 - 0 +
. ) 1
lim z —2 = 0+, donc lim = +00.
9 =2+ 1 — 2

Par somme, lim 2+ = +o00.
T—2+

lim VX = 4.
X—4o0

xr —

Par composée, lim f(x) = +oo.
r—2+4

Réponses du sujet 2 (sans rédaction)

Exercice 3 (6,5 points)
Soit f la fonction définie pour tout réel x £ 2 par

-3z +5
fe)=——5"
1. Déterminer les limites de f aux bords de son ensemble de
définition.
oo [ 0) = 73
lim f(z)=-3.
T—r—00
lim f(z)= +o0.
:B—.>2—
:pli>I2n+ f(l‘) -

2. Etudier les variations de f et dresser son tableau de variation
complet.

r |—o0 2 +oo
f'(x) + H +
+00 -3
f(z) pd 7
-3 —00

3. Justifer que la courbe représentative de f admet deux asymp-
totes et préciser une équation de chacune.
Comme lim f(z) = -3, la droite d’équation y = —3 est
T——+00
asymptote horizontale a € en +o0.

Elle est aussi asymptote horizontale a ¢’ au voisinage de —oo
car lim f(z)=—-3.

T—r—00
Comme lirzn f(x) = +o0, la droite d’équation z = 2 est asymp-
r—2—

tote verticale a €.

Exercice 4 (3,5 points)
Soit f la fonction définie sur ]1;+oo[ par

2—3z

1—z°

fz) =

1. Déterminer la limite de f lorsque x tend vers +oc.
2

.3
2—-3
Pour tout = > 1, Tz .
11—z l—l
T

2-3
On en déduit par quotient que lim - 3.

r—+o00 1 —x

Enfin, par composée, lim f(x) = V3.
r—r—+00

2. Déterminer la limite de f lorsque = tend vers 1 & droite.
2-3
lim - ~+00.
=1+ 1 —x

Par composée, lim f(z) = +o0.
rz—1+4+




