1 STI3. Interrogation n° 2
Correction du sujet 1

Exercice 1 (5 points)
1. Placer sur le cercle ci-dessous les images des réels suivants :

47 — 48
Tﬂ- — (%) = TW = 167 = 8 X 27 est un multiple de 2.

47

m
Donc 5 et -3 sont des mesures d’'un méme angle.

7T o
Comme ~3 €] — m; 7], c’est la mesure principale.

m w br w 27 w 57
ﬂ-) 2 ) 4 ) 4 ) 3 ) 3 ) 6 ) 6 M
2. Donner sans justifier les valeurs exactes de :
. T \/§ Y \/§ 1
cosm = —1l;sin— = 1;cos— = —;s8in— = ———; cOs—— = —;
2 4 2 4 2 2
.27 \/§ LT 1 5 \/§
sin— = —;sin—- =—-;cos— = ——.
3 2’ 6 2’ 6 2
m
4 3
Exercice 2 (2 points)
Etudier si x et y ont la méme image sur le cercle trigonométrique. Justifier.
177 157

z et y ont la méme image sur le cercle ssi z — y est un multiple de 27.

177 157 327

x et y ont la méme image sur le cercle.
s 521
2. x=—¢ety=—
9 9

w527 457

r—Y=——- =

9 9 9

‘ x et y n’ont pas la méme image sur le cercle.

Exercice 3 (2 points) AT
Soit un angle orienté dont une mesure est 5

= —5m, qui n’est pas un multiple de 27.

Déterminer, parmi les nombres proposés suivants, lequel est la mesure principale

de cet angle. Justifier la réponse.
4

T T
b. —— c. —

a3 3 3

Exercice 4 (4 points)

1
Soit x le réel de U'intervalle [5, ;} , tel que sinz = T
1. Placer I'image de x sur le cercle trigonométrique.

m

2
N
W'
3T

2

2. Déterminer la valeur exacte de coszx.
Pour tout € R, cos®>z + sin®z = 1.

1\? 11
Donccoszx—l—singx_1—<1> :1——:—5.

- 15 V15 , 15 V15
Ainsi, cosz = E:Toublencosx:— — = .

T 37
Comme x appartient & {5, 7} on a cosz < 0. Donc |cosx = —

Exercice 5 (5 points)

Résoudre les équations suivantes dans l'intervalle demandé. Aucune justification

n’est demandée. On pourra s’aider du cercle trigonométrique.

1. cos(x) = ? dans R.

Les solutions sont les réels g + k x2met —% + k x 2w, avec k € Z.

2. sin(z) = —1,5 dans R.

‘L’équation n’a pas de solution car pour tout x € R, —1 <sinz < 1.

1 2 4
3. cos(z) = —5 dans [0; 27]. Les solutions sont ?ﬂ- et ?ﬂ-

2 37 97 11
4. sin(x) = % dans [0; 47]. Les solutions sont g ; IW ;ZW; Tﬂ




Exercice 6 (2 points, +1 bonus)
1. Compléter les formules sur les angles associés. Pour tout = € R,

cos(—x) = cosx sin(—z) = —sinz
cos(m —x) = —cosx sin(r — ) = sinx
T V6+V2 o V6=2
2. On donne cos — = ——— et sin — = ——.
12 4 12 4 1
En déduire les valeurs exactes du cosinus et du sinus de —1—7; et de 1—;
Justifier.
T T V6+V2
COS—— = COS — = ————.
12 12 4
. T LT \/6— \/5
sin—— =—-sin— = —————,
12 12 4
117 _ ( 7r) _ T \/6—1— \/5
cos 12 =cos (7 5) = cos 5= 1 .
11w . ( s ) LT V6 — 2
sih— =sin(m7r— — ) =sin— = ———.
12 12 12 4




1 STI3. Interrogation n° 2
Correction du sujet 2

Exercice 7 (5 points)
1. Placer sur le cercle ci-dessous les images des réels suivants :
0_7T7r37r7r—7r7r77r
2747473737676

2. Donner sans justifier les valeurs exactes de :

0 1- s ™ 1 .om V2 . 3r: V2 T 1
cos0 = 1: sin——v = —1:gine = Y2.qn2l = Y2, ol = 2.
; sin 5 ,51114 2,51114 5 53
T \/§ W_\/g' 77r_ 1
sin 3 2,0056—2,sm6 >

Exercice 8 (2 points)
Etudier si z et y ont la méme image sur le cercle trigonométrique. Justifier.
27 15m
y=—

l.x=—cet 1
27 15 12
T—Yy= TW - TW = TW = 37, qui n’est pas un multiple de 27 (car —3

est impair).

‘ x et y n’ont pas la méme image sur le cercle. ‘

7 41 7 —41 48
2.x:%ety:—%.x—y %— 67T:T7T:87T:4X27T.

‘ x et y ont la méme image sur le cercle. ‘

Exercice 9 (2 points) 357
Soit un angle orienté dont une mesure est —.

Déterminer, parmi les nombres proposés suivants, lequel est la mesure principale
de cet angle. Justifier la réponse.

a. = b. - L c. 4—7T d. 2—7T
3 3 3 3
35 — 36
DT (ZF) =27 _ 197 — 6 x 2 est un multiple de 27.
3 3 3
35T

m
Donc 5 et -3 sont des mesures d’'un méme angle.

7T o
Comme ~3 €] — m; 7], c’est la mesure principale.

Exercice 10 (4 points)

2
Soit x le réel de l'intervalle [—; 0], tel que cosz = =
1. Placer 'image de z sur le cercle trigonométrique.
2
> 0
-7
ol i
|
|
|
x
2. Déterminer la valeur exacte de sinx.
Pour tout z € R, cos? z + sin®z = 1.
2
2 4 21
D infz=1-cos?r=1-(2) =1—- —=—".
onc sin“ x cos® x (5> 55 = 2%
21 V21
Ainsi, sinz = —ou bien sinx = —/ — = ———.
25 5
Comme x appartlent a [-m;0], on a sinz < 0.
V21
Finalement, |sinz = 5

Exercice 11 (5 points)
Résoudre les équations suivantes dans l'intervalle demandé. Aucune justification
n’est demandée. On pourra s’aider du cercle trigonométrique.

3 2
1.sin(gc):§dansR. x=g+k><27rou:v=§+k><27r,kez.

2. cos(z) = 2 dans R. Pas de solution, car —1 < cosx < 1. ‘

51
Les solutions sont — et 5

g 5t 7w 137 15w
444’4'

1
3. cos(z) = 3 dans [0; 27].

4. sin(x) = —g dans [0; 47].




